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1. Aufgabe

Sei M eine Riemannsche Mannigfaltigkeit, z € M und ey,..., e, eine Orthonormalbasis
von T, M. Seien K, ric und scal die Schnittkriimmung, der Ricci-Tensor und die Skalar-
kriimmung. Zeigen Sie

ric(e;, ;) = i K(Span{ei,ej}), scal(x) = iric(ei, e;) = i K(span{ei,ej}).
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2. Aufgabe

Beweisen Sie, dass die stereographische Projektion

S {(0,+,0,1)T} » R™, ((Sggfﬁ)y) o (cot(9/2))y, D€ (0.7), yeS™

ein konformer Diffeomorphismus ist.

3. Aufgabe

Es sei M eine n-dimensionale glatte Mannigfaltigkeit und sei R der Riemannsche Kriimmungs-

tensor. Relativ zur Basis {72}, haben wir
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Zeigen Sie, dass der Riemannsche Kriimmungstensor folgende Form in der lokalen Karte
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4. Aufgabe

Berechnen Sie Riemann-, Ricci-, Skalar- und Weyl-Kriimmung von S™, S? x R? c R5, H"»
und von S x R c R3.

Je Aufgabe 5 Punkte.



